
 

Soit a be 4 avec bro Montrons

que
l'on peut écrire

a b gtr
avec 0kt Cb et gel uniques

preuve On considère l'ensemble des

éléments s de N tp s a by

Cet ensemble est une partie non vide de1N

Si a 0 on pose q
O Sinon on pose

g
a s a b a a 11 b 70

Soit re IN le pluspetit élément de
cet ensemble Par construction r a by
pour qe 4



fi rhb r b 70

a bop bao

a blyth 70

et done s r b est de la forme

a b
q et r b c r ser

contredit le faitque r est minimum

On a en fin de compte r a b
q

a b
g

r are of rcb

et l'existence est démontrée

Reste à démontrer l'unicité

Supposons que a b
qur

et qu'il
existe

également q et r tg
a bg tr



avec OL r r b

On soustrait les deux égalités
et on

obtient o bqtr bg tr

O bg tt bg r

O bg bg r r

r r bg by

r r blg g N

En d'autres termes b r r

De plus on a ocrit'cb

FH

r r



Cela
signifie que

r r b Or on a

vu que
si y avec

y
o

dors 11 NE lyl
Le fait que b r r avc lr t'lab

implique donc que
r r 0 er

Dans ce cas l'égalité x devient

O b g g
avec bro

ce qui signifie que g go q q
L'unicité est démontrée D


